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 8صــــ     ( 1 – 1تمـرين ) 

25انـــإذا ك -1 s (s)] w   : جـد

((2)])] (2)] (0)]

  ( h3)] (3 )]  ؟

 25 5 0 (0)]   

 2
1 5 4 5 2 (2)]     

 2
4 5 1 (1 )] ((2)])]      

  2
4 5 9 5 3 (3 )]        

 2 2h5 9 5 h3 ( h3)]     

إذا كـان -2
s 1

(s)]
s 2




  : جـــد

( , s)] ( ,2)] (1 )] (0)] 

 
1 0 1

(0)]
2 0 2


 


  

 

 

1 12
2 (1 )]

1 1 2

 
   

 
  

,2 1
( ,2)]

,2 2






, s 1 ( , s) 1
( , s)]

, s 2 ( , s) 2

   
  

   

إذا كـان -3

21 s
(s)]

1 s2




  : جـــد 

(1 )] (] 2)] (3)] 

 210 1 3
2 (3)]

5 1 3 2


  

 

 

 

22 1 ] 25 ]4 ]
(] 2)]

3 ]2 1 ] 2 2

  
  

  

 

 

21 12
(1 )]

3 1 1 2

 
  

  
  

fإذا كـانت  -4 sh (s)]  : جـــد 

 

(s)] ( , s)]

,

 
0حيـث     , 

(f sh) f ( , s) h

,

   
  

, h f sh f , h s h
h

, ,

   
 

  

 11(   صــــ   2  – 1تمـرين ) 
إذا كـانت  -1

21 s (s)i s2 3 (s)]   

i)(2) -أ  جـد : ]) ،  (2) -ب(i ]) 

-جـ 
(s ) ]

(s )i              (2) - د(i ])  

[)(2)-هـ  i ؟  (

1 2 2 3 (2)]    

 25 1 2 (2)i   

i(2)-أ  (2)] (2)(i ])    

4 5 1   

i(2)-ب  (2)] (2)(i ])    

6 5 1     

 -جـ 
s2 3 (s)]

2 (s)i1 s





                

[(5) -د  ((2) i)] (2)(i ])  

7 5 2 3      

1)-هـ   )i ((2)])i (2)(] i)   

 2
2 1 1     

s4 إذا كـانت - 2 (s)]   

21 s 5 s (s)i   : جـــــد 

i)(s)-أ  ]) ،  ب- (s)(i ]) 

i(s)-جـ  (s)]         د- 
(s ) ]

(s )i
  

i)(s)-هـ   ؟ ([

i(s) -أ  (s)] (s)(i ])   

22 s s   

i(s)-ب  (s)] (s)(i ])    

24 s9 s     

i(s)-جـ  (s)]  

2(1 s5 s)(3 s4)    

2 33 s19 s23 s4    

 -د 
3 s4 (s)]

2 (s)i1 s5 s




 
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[(i(s))-هـ  (s)(i ]) 
2 23 (1 s5 s)4 (1 s5 s)]     

 
21 s20 s4   

2s إذا كـان -3 (s)i s (s)] 

i)(s) جـــد : ]) (s)(i ])   

((s)])i ((s)i)] ؟ 
2s s (s)(i ])    

2s s (s)(i ])    

 
2
s (s )] ((s)i )]   

2 2s ( s)i ((s)])i   

 (18 - 11(   صــــ )  3  – 1تمـرين ) 
استخــدم نظريـات النهـايـات لإيجاد  -1

 نهـايـة كـل مـن الـدوال التـاليـة  :

-أ 
3

3 13

s

1




    

3)- ب s3
s

4 4)
1

1     
 

   

3-جـ  2(1 s ) (s5 s2)
1 s 1 s

  
 

   3 2
14 2 7 (1 1 )(1 5 1 2)     

  

إذا علمـت أن  -2
3 (s)i 5 (s)]

2 s 2 s
  

 
  

 جـــــد قيمـة كـل مـن :
i(s))-أ  (s)]2 )

2 s
 


   

 3 5 2 (s)i (s)]
2 s 2 s

     
 

  13 3 10 3 10      

2- ب
(s) i

2 s




 

2
2

9 3 (s)i
2 s

 
   
  

  

i3(s))-جـ  (s)])
2 s

 


    

(s)i 3 (s)]
2 s 2 s

 
 

  

 45 3 3 5      

أحســب  -3
2 5(1 s2 s3)

1 s
 


  

   2 56 1 2 3 1 1 2 1 3          

 جــد النهـايـات التـاليـة : -4 

-أ    2(5 s7)
0

25 5 0 7
s

   


    

- ب
2(1 s)(3 s2)

2 s
  


 

2(1 s) (3 s2)
2 s 2 s

  
 

  

 221 3 7 (1 2 )(3 2 2)       

-جـ  5
s2 3

1 s
2

 



 
5 1532 2 2 3

2
     
 

  

3-د  5(1 s3 s)2
1 s

  
 

 

3 5(1 s3 s) 2
1 s

  
 

  

    3 56 3 2 1 1 3 1 2         

7 إذا علمـت أن -5 (s)]
3 s




  

 جــد  النهـايـات التاليــة :

5)-أ  (s)]2)
3 s

 


9 5 14 5 (s)]
3 s 3 s

   
 

  

 - ب

2

(s)]
3

(s
3s

2
) ]

s

 
 
 




  

 2
49 7  

 21(   صــــ  4  – 1تمـرين ) 
 جــد النهــايــات التـاليــــة :

1-
22 s s

2 s
2 s

 




    

  بالتعويــض  المباشـر

 24 2
p

2 2




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نعــوض (  -نختصـر   -) نحلل 
(1 s)(2 s)

(2 s)
2 s

 





  

3 1 2 (1 s)
2 s

   


 

2-
 2

1 s 1

s
0 s

 


     

  بالتعويــض  المباشـر

 21 0 1
p

0

 
   

نعــوض (  -نختصـر   -) نحلل 
21 s s2 1

s
0 s

  




2(s 2)s s s2

s s
0 s 0 s

 
 

 

2 (0 2) (s 2)
0 s

   


 

3-
25 s4
21 s2 s



 
   

  بالتعويــض  المباشـر

 

 

25 4
p

21 2

  


  
  

 القسمـة علي أعلي قـوة للمتغيـر س نحصـل علي ب
25 5 s

4 4
2 2 2s s s

21 1 ss s2 22 2 2s s s

 

 
  

5
4

20 4
2

0 2 1
2

2


  





 

4-
3 s2 1

2s2 s s



 
    

  بالتعويــض  المباشـر

 

 

3 2 1
p

2( )2

  


   
  

 أعلي قـوة للمتغيـر س نحصـل علي بالقسمـة علي

31 1s
2 2

3 3 3s s s
22 1 s ss s22 s 3 3s s s

 

 
  

 

1
2

32 0

0 0 2 1
2


   





  

5-
24 s

2 s
2 s






     

المباشـربالتعويــض 

 24 2
p

2 2



  

 نعــوض (  -نختصـر   -) نحلل 
(2 s)(2 s)

(2 s)
2 s

 





4 2 2 (2 s)
2 s

   


 

6-
2 5s3 s2

31 s s



 
   

  بالتعويــض  المباشـر

   

 

2 53 2
p

31

   


  
  

 بالقسمـة علي أعلي قـوة للمتغيـر س نحصـل علي 
2 53 s s2 3 23 5 5s s s

31 1 1 ss s5 2 5 5s s s s

 

 
  

3
230 2

1 10 0
5 2


   



 

 

 ( 24(   صــــ )  5  – 1تمـرين ) 
 جــد النهــايــات التـاليــــة :

1-
31 s

1 s
1 s






     

  بالتعويــض  المباشـر

 31 1 1 1
p

1 1 1 1
 

 
 
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 
31 s1 33 1 3

1 s
1 s

 



 

 2-
51 s

1 s
1 s






     

  بالتعويــض  المباشـر

 51 11 1
p

1 1 1 1

  
 

   
  

 
 
 

55 1 s1 55 1 5
1 s 1 s

 
  

 


  

3-
327 s

3 s
3 s






     

  بالتعويــض  المباشـر

 327 27 27 3
p

3 3 3 3
 

 
 

 
3 33 s1 327 9 3 3 3
3 s

3 s

   




 4-
532 s
38 s 2 s



  
    

  بالتعويــض  المباشـر

 

 

532 232 32
p

38 8 8 2

  
 

   

 

 

55 2 s
33 2 s 2 s

 


  
  

 3 520 5 54 2
3 3 3


     

5-
664 s

2 s
2 s






    

  بالتعويــض  المباشـر

 664 264 64
p

2 2 2 2


 

 

  
 

66 2 s1 6 2 6
2 s

2 s

 



  

 5192 32 6 2 6     

 
 

6-
1 s
1 s

1 s






    

  بالتعويــض  المباشـر

1 1 1 1p
1 1 1 1
 

 
 

 

 
 

11
21 1 s21 11 122 2 1 s

1 s

 




1-
2 s

38 s 2 s



  
   

  بالتعويــض  المباشـر 

 

2 2 2 2
p

38 8 8 2

   
 

   
 

 

 

11 2 s
33 2 s 2 s

 


  
  

 3 11 1 1 12
4 3 312


     

8-
31 s27

1 s3 1 s3






    

  المباشـربالتعويــض  

 

 

3 11 271 1 3
p

31 1 11 3
3


 




 
   33 1 s323 1 3
1 s3

1 s3


 




 

 ( 28(   صــــ )  6  – 1تمـرين ) 
 جــد النهــايــات التـاليــــة :

1-

s3
s

0 s s3

s5 s5 0 s
s

0 s








 

s3
3

s3
1 3 0 s33

5 1 5 s5
5

s5
0 s5

 
  




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2-
1

s
s

s
  

 ضــع 
1 1

s u
u s
    

0 u s    

u 1
1 u

u u
0 u 0 u

 
 

  

3-
s5 s5

5
s5 s

0 s5 0 s


 
  

5 1 5    

4-
s3 s3

3
s3 s

0 s3 0 s


 
  

3 1 3    

5-
 2s 2 1 s 12

2 2
s s0 s 0 s

 


 

2 2s s2 2 1
2 2
2 2
s s0 s 0 s


 

 

2
s

1 1 2 11 s2 2 2
s2 0 2

 
 

    
 
 

  

6-
s3 s2

s
0 s




  

s3 s2
s s

0 s 0 s
 

 
  

s3 s2
3 2

s3 s2
0 s3 0 s2

 
 

  

   5 3 2 1 3 1 2       

1-
s5 s3

2
s 0 s





  

s5 s3
s s

0 s 0 s
 

 
  

s5 s3
5 3

s5 s3
0 s5 0 s3

 
 

  

   15 5 3 1 5 1 3       

8-
s 1 s4

s
0 s






s 1 s4
s s

0 s 0 s


 

 
 

  
 

s 1 s 1 s4
ss 1 s

0 s 0 s

 



 

  

 

2 s4s 4
s4s 1 s 0 s 0 s4

 
  

  

 
 s s
1 4

ss 10 s 0 s
   

  

 
 0

1 1 4
0 1

 
      

  

 
 0

4 0 4 1 1 4
1 1

 
        
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 انىحـــدة انثانيـــة
انتفــاضـــــــم
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 ( 33صــــ )    ( 1  – 2تمـرين ) 
 جد متوسط معدل التغيــر للدوال المذكـورة : -1

- أ 1 s2 s ]  عنــدمــا تـتغـيــرs 

  2الــــي  1مــن 

-ب  s v3 v  عنــدمــا تـتغـيــرv 

   2الــــي  0مــن 

-جـ  
3

1 s s ]  عنــدمــا تـتغـيــرs 

الــــي  0مــن 
1
2  

3 -أ 1 2 s s s21         

   s ] s ]2 w1
s s





  

   1 ] 2 ] w
3 s

 


  

 
    1 1 2 1 2 2 w

3 s

     



 

6 1 5 w2
3 3 s
  

   
 

 

2- ب 0 2 v v v21        

   v ] v ]2 w1
v v





 

   0 ] 2 ] w
2 v

 


 

   3 0 3 2 w
2 v

  



  

1 w3
2 v


 


  

 -جـ 
1 10 s s s212 2
      

   s ] s ]2 w1
s s





 

   10 ] ]2 w
1 s
2




    
3 131 0 1
2 w

1 s
2

    
 

 

1 11 1 w1 8 8
4 1 1 s

2 2

 
    

ون ـــم بحيث يكـط مستقيـي خـم فـرك جسـيتح -2

ثانية معطي  kعن نقطة ثابتة بعد  tده ـعـب  

بالعلاقـة : 
2

5 k2 k t     أحسب

e1سرعته المتوسطة خلال التغيــر مــن   k 

eالـــي  3 k ؟ 

2 1 3 k k k21      

   k ] k ]2 t1 u
k k


 


  

   1 ] 3 ] t u
k k


 
 

   2 2
5 1 2 1 5 3 2 3

t
2 k

      
 

 

   5 2 1 5 6 9 t
2 k

    
 

4 8 t42 2 2 k


    

فقاعة من الصابون كروية الشكل تتمدد  -3

، أحسب متوسط محافظة علي شكلها الكروي 
معدل التغير في مساحة السطح الكروي للفقاعة 

مم  6عندما يتغير طول نصف قطــرهــا مــن 
) مسـاحـة سطح الكـرة بدلالة  مم 2{6الـــي 

تســاوي   نصف قطـرهــا 
2

4 ؟  ) 

}2 6 6}2 21      

   ] ]2 l1 



  

   6 ] 6}2 ] l
}2


 

   2 26 4 6}2 4 l
}2

 
 

    2 26 6}2 4 l
}2


 

   6 6}2 6 6}2 4 l
}2

 
 

12}2 }2 4 l
48}8

}2



 

   

 (38 - 31(   صــــ )  2  – 2تمـرين ) 
جــد المشتقات الاولي للــدوال الاتيـة مــن 

 المبــادئ الاوليــة : 
1- s3 5 w   
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   s ] s s ] w]
s]s

0 s

  



 

  

 s3 5 s s 3 5 w]
s]s

0 s

    



 

 

s3 5 s 3 s3 5 w]
s]s

0 s

    



 

 

s 3 w]3 3 s]s
0 s 0 s

 
     


   

2- 
2

2 s w   

   s ] s s ] w]
s]s

0 s

  



 

 

 2 22 s 2 s s w]
s]s

0 s

    



 

 2 2s s s w]
s]s

0 s

  



 

  

 مــن المقــام sبإضــافة و طرح 

 
   s s s

2 2s s s w]s2 s]s s s
  

  
  

  

3- 
5
3 s w 

   s ] s s ] w]
s]s

0 s

  



 

 
5 5
3 s s s3 w]

s]s
0 s

  



 

 

 مــن المقــام sبإضــافة و طرح 

 
   s s s

5 5
3 s s s3 w]

s]s s s
  

  
  

  
 

2 515 53 3s s
3 3


  

4- 2 5 s2 w  
   s ] s s ] w]

s]s
0 s

  



 

    
22 5 s2 5 s s 2 w]

s]s
0 s

   



 

 

   2 25 s2 5 s 2 s2 w]
s]s

0 s

    



 

   2 25 s2 5 s 2 s2 w]2 s]s 2
0 s

    



 

5بإضــافة و طرح  s2 مــن المقــام

   
       5 s2 5 s 2 s2

2 25 s2 5 s 2 s2 w]2 s]5 s2 5 s 2 s2
    

    


    

  20 s8 5 s2 2 2       

5- 
12

s w w2
s


   

   s ] s s ] w]
s]s

0 s

  



 

 

 
2 2s s s w]

s]s
0 s

 
  




 
 

 مــن المقــام sبإضــافة و طرح 

 
   s s s

2 2s s s w]
s]s s s

  

 
  

 
  

 

2 3
s23

s

 
    

6- 
1
2 s w ws   

   s ] s s ] w]
s]s

0 s

  



 

 
1 1
2 s s s2 w]

s]s
0 s

  



 

 

 مــن المقــام sبإضــافة و طرح 

 
   s s s

1 1
2 s s s2 w]

s]s s s
  

  
 

  
 

1
1 12 s

2s


  

 (42(   صــــ )  3  – 2تمـرين ) 

جـــد قـيـمـة 
w]
s]  فــي كـل مــن الحــالات

 التاليــة :

1-w] 7 ws]   رـفـص   

2-
4 5w]s5 s ws]   
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3-
1

1 w] 2 s w wss]2s
     

4-
1 11 1 w]5 5s5 s5 w5 s]


    

4
5 s


 

5-2 4
3 s4 s3 s s 3 w     

3 w]4 s6 s4 s 3 s]      

6-
4 7s7 w w4

s


  

5 w]s28 s]


   

1-4 3w]s6 s2 ws]
 

     

8-
1

1 12 s w w
2 2s


    

13 11 1 1 w]2 2s s s]4 2 2

  
     

 (48 - 41(   صــــ )  4  – 2تمـرين ) 

جـــد قـيـمـة 
w]
s]  فــي كـل مــن الحــالات

 التاليــة :

1-
2 4

5 s3 s w    
3 w]s6 s4 s]  

2-
2 3

1 s s2 s5 w     
2 w]1 s4 s15 s]   

3-s s 1 w    
w]s 1 s]  
4-1 1s 5 s w s 5 ws

      
1 2w] w]s 5 s 5 s2 s] s]s

      

5-s w
s 1




  

 
g] u]u gs] s] u ]

2 s]gg

  
  

 

 

s s 1 s 1 w]
2 s]
s 1

   


 

 

s s s 1 w]
2 s]
s 1

 
 


 

6-2
s s w 

 u] g] ]g u g us] s] s]     
2 w]s2 s s s s]    

2 w]s s2 s s s]   

1-
3 s2

w
2 s





 

 
g] u]u gs] s] u ]

2 s]gg

  
 

   

 

1 3 s2 2 2 s w]
2 s]2 s

    



 

 

3 s2 4 s2 w]
2 s]2 s

  


 

 

7 w]
2 s]2 s


 

 

8-
2

9 s
w2

s5 s





 

 
g] u]u gs] s] u ]

2 s]gg

  
 

    

 

2 2
5 s2 9 s s2 s5 s

w]
2 s]2
s5 s

    




 

2 3 2 3
45 s18 s5 s2 s10 s2 w]

2 s]2
s5 s

    




 

2
45 s18 s5 w]

2 s]2
s5 s

  
 


 

9-  2
s s 1 s w   

 u] g] ]g u g us] s] s]     

    2 w]s s s 1 s2 1 s s]    

2 w]s s s s 1 s2 s s s2 s]     

11-
2
s3

w
1 s




 
g] u]u gs] s] u ]

2 s]gg

  
 
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 

 

21 s3 s6 1 s w]
2 s]1 s

   



 

 

2 2s3 s6 s6 w]
2 s]1 s

 



 

 

2s6 s3 w]
2 s]1 s


 


 

11-
2 4 5
s3 s s

w
7 s2
 




 
g] u]u gs] s] u ]

2 s]gg

  
 

  

 
 

3 4
s6 s4 s5 7 s2

2 4 5
2 s3 s s

w]
s]2 7 s2

   

  



 

 

3 4 52s42 s6 s28 s29 s8 w]
s]2 7 s2

   
 



12-
2

1 s
w2

1 s






 
g] u]u gs] s] u ]

2 s]gg

  
 

   

 

2 2
s2 1 s s2 1 s

w]
s]2 2

1 s

    



 

 

3 3
s2 s2 s2 s2 w]

s]2 2
1 s

  



 

 
s4 w]

s]2 2
1 s

 


 

13-s s w   
w]s s s]  

14-3
s s w 

 u] g] ]g u g us] s] s]     
2 3 w]s3 s s s s]    

2 3 w]s s3 s s s]   
15-s s w  

 u] g] ]g u g us] s] s]     
  w]s s s s s]     
2 2 w]s2 s s s]    

 ( 51(   صــــ )  5  – 2تمـرين ) 
 جــد مشتقات الــدوال التاليــة :

1- 
5 2
3 s2 w  

    1 k w]s s]s ] k]    

 
4 2 w]s4 3 s2 5 s]   

 
4 2 w]3 s2 s20 s]    

2- 
1

32 s s2 w  

    1 k w]s s]s ] k]    

   
1

2 3 1 w]21 s6 s s2 s]2


   

  
1

3 21 w]2 s s2 s3 s]2


     

3- 
3 2

s s2 1 w   

    1 k w]s s]s ] k]    

   
2 2 w]s2 2 s s2 1 3 s]    

  
2 2 w]s s2 1 s6 6 s]      

4-2s w 
w]
s] ة ـالزاوي فاضـلت× القوة  فاضـلت ×

 لنفس الزاويـة  ةـالنسب فاضــلت
w]s 1 s 2 s]   

w]s2 s s 2 s]   

5- 3 s2 w  
w]
s]  تفاضــل النسبـة × تفاضــل الزاويـة

 لنفس الزاويـة
  w]3 s2 2 s]   

6- 3s s w  
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w]
s]  تفاضــل النسبـة × تفاضــل الزاويـة

 لنفس الزاويـة

   3 2 w]s s 1 s3 s]    

 ( 53 - 52 (   صــــ )  6  – 2تمـرين ) 

جـــد 
w]
s] : فــي كـل مــن الــدوال التاليــة 

1-6 w4 s3  
w]0 4 3s] 

3 w] w]3 4s] s]4

     

2-
20 ws3 s4  

w]0 w3 s3 s8s]  

  w]w3 s8 s3s]   

 w3 s8 w]
s]s3

 
  

3-w sw 

1
1w] w] 2w w 1s] s] 2


  

1
1w] w] 21 w ws] s] 2


   

1
1 w]21 w w s]2

 
   

 
 

 

1 w]
s]1

12w w
2


 

 
 

 
 

 

4-
3 2w s s  
2w] w3 s2 1s]   

2w]s2 1 w3s]  

s2 1 w]
s]2w3


  

5-0 s w s  
2w]0 s s w 1s]    

 2 w]s w 1 ss]   

 2s w 1
w]
s]s

 
  

6-
2 2ws w s  

w] w]w s w2 s2s] s]   
w] w]s2 w s w2s] s]   

  w]s2 w s w2 s]   

 
s2 w w]

s]s w2


 


 

1-
2 4w s 1 s   

3w]w2 1 s4s]   
3 w]1 s4 w2s]  
31 s4 w]

s]w2


  

8-
3 30 ws4 w s   
2 2w] w]0 w4 s4 w3 s3s] s]    

 2 2 w]s3 w4 s4 w3 s]   

 

2s3 w4 w]
s]2s4 w3


 


 

9-
1 1

1
s w

  

1 1
1 s w

 
  

2 2w]0 s ws]
 

   

2 2w]s ws]
 

  
22

w w] s w]
2 s] s]2s w


     


 

11-2 s w  
1 1
2 22 s w   

1 1
1 1w]2 20 s ws]2 2

 
  
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1 1
1 1w]2 2s ws]2 2

 
 

1
2 sw w] w]

s] 1 s]s
2 w



     


 

11-
3 2 37 w ws2 s   

2 2 2w] w]0 w3 w2 ws4 s3s] s]    

 2 2 2 w]s3 w2 ws4 w3 s]   

 

2 2s3 w2 w]
s]2ws4 w3


 


 

 ( 55(   صــــ )  1  – 2تمـرين ) 
جــــد المشتقــة الثـانيـة لكـــل مــــن 

 الــدوال التــاليــة :

1-
31 s w  

2 2w ] w]s6 s3 s]2s]
   

2-s s w  
w]s s s]  

2w ]s s
2s]

   

3-s2 w 
2w ] w]s2 s2 2 s]2s]

     

4-
3 4s4 s2 s3 w   
2 3 w]4 s6 s12 s]   

22 w ]s12 s36
2s]

  

5-
2s w 

w]s s 2 s] 
22 2 w ]s s 2

2s]
   

 ( 56(   صــــ )  8  – 2تمـرين ) 
المماس لمنحني الدالـة جد ميل  -1

 
21 s3 s s ]    عنـد النقطـة

 1  ؟ 0

w]3 s2 s]   

عنـد النقطـة  1 0 
w]3 3 0 2 s]      

منحني الدالـة  جد ميل -2 s 3 s ]  

1عنـد النقطـة  s ؟ 
w]1 s]   

لمنحني الدالـة  أكتب معادلـة المماس -3
2s3 w  2عنـد النقطـة s ؟ 

w]s6 s] 

2عنـد النقطـة  s 
w]12 2 6 ls]    

  wنعوض في معادلة المنحني لإيجـاد قيمة 

 212 4 3 2 3 w    

 12 l 12 2  

 s s l w w1 1    

 2 s 12 12 w   
24 s12 12 w   
0 12 w s12    

لمنحني الدالـة  اذا كـان المماس -4
2s5 s w   عنـدs s1   يصنــع

مع محور السينات الموجب زاوية قياسها 

 ، جـد احداثيي نقطـة التماس ؟ 45

1 45 i l    
w]5 s21 s]  

w] w]1 ls] s]     

4 s2 1 5 s21 1     

2 s1    

 wنعوض في معادلة المنحني لإيجـاد قيمة 

   26 10 4 2 5 2 w        

 احداثيي نقطـة التماس هي  6 2  
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 انىحـــدة انثانثـــة
انتكـــــامــم
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 ( 65(   صــــ )  1  – 3تمـرين ) 
 جــد التكاملات الاتيــــــة :

1-
7s] s  

1 78 s se e
8 1 7


   


 

2-
31 s

s] 2s


  

 2
s] s s


   

1 2 1 1
s se

1 2 1 1

  
  

   

1 2se s 2
   

3- 
2 1k] k k   

2 1 1k] k k 2 2k k

 
      
 

 

 22
k] k 2 k


    

1 2 1 2
k kE k2

1 2 1 2

  
   

   

13
kE k2 k3


    

4-  s] s 1 s3 1    

 2
s] s3 s2 1    

1 2 1 1
s3 s2

e s
1 2 1 1

 
   

  

3 2e s s s    

5-
2s] s  

2 21 s s   

 2E s s s] 1 s     

6-
2s] s  

  21s2 1 s
2

   

  1s] s2 1
2

  
1 1 1 1e s2 s e s2 s4 2 2 2

     
  

1-

25 s6 s
s]

5 s
 


  

  
 

1 s 5 s
s]

5 s

 
 



 
2
se s s] 1 s
2

      

8-

21 s
s]

1 s



  

  
 

1 s 1 s
s]

1 s

 
 



 
2
se s s] 1 s
2

      

9-
1e s3 s] s3
3

    

11- s] 4 s   

1
2s] 4 s

 
   
 
 

 

11 2 se s4 11
2



  


 

3
2 se s4 3
2

   

3
22e s4 s
3

   
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 رابعــةانىحـــدة ان
 الاحصـــــــاء
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 ( 18  ــ 11 ) ( صــــ 1ـ  4 تمريــن )
جــــد الوسـط  الحسـابـي لإنـتــاج  مـزرعـة   -1

دواجـن مـن البيــض  إذا كـان انتــاجـهـا اليـومـي  
ام  كـالاتي  :أيـــ 10خـــلال 

600 800 720 1200 900 500

700 850 950 ؟      1000
k

sv
1 v8220

822 s
10 k




   بيضـه 

آبــار  إذا كـان إنتـاج  خمسـة مــن  -2
برمـيـل   10000البتــرول  الســوداني  

سـط  الخــام  ،  جـد  متومـن  البـتـرول 
الواحـــدة   ؟إنـتـاج  البئــر 

k

5 k 10000 sv
1 v

  


k

sv
1 v100002000 s

5 k




   برميـل 

إذا كـان متـوسـط  درجــات عــدد مـن  -3
درجــة ، جــد عــدد   36التـلاميـذ 

 540التـلاميـذ إذا كـان مجمـوع درجاتهم 
؟درجـة 
k

36 s 540 sv
1 v

  



 

k

sv
1 v540

15 k
36 s




    تلميـذ 

أخــذت   المصـالح الحكــوميــةأحــد  -4
عـامـلا  و   160عينــة  مكــونــة  مـن 

وجــد  أن  متـوسـط  ســاعـات  العمــل  
وضحــة  ـاليوميــة  التـي  يقضــونهــا  م

 فـي  الجــدول  التــالـي  :
 

 المجموع 8 1 6 5 4 س

 161 11 43 65 28 1 ك

 
أحسـب   متوســط   ســاعــات   العمـــل  

 اليــومــيــة  ؟
 
 

 ك× س  ك س

4 1 128 

5 28 141 

6 65 391 

1 43 311 

8 11 136 

 995 161 المجموع
 

; s995
621875 s

160 ;


    اعـةــس  

طـالبــا  ،   42فصــل  دراسـي   بـه   -5
طـالبــا  فـي  أحــد   40جلـس  منهـم  

امتـحـانـات  الريـاضيــات   و  تغيـب  
اثنــان  بسـبب  المـرض  فكـان  الوسـط  

،  و بعــد    67الحســابـي  لدرجـاتهـم  
تغيـبـا   اسبــوع  تقــدم  الطـالبــان  اللــذان 

للامتحــان  فـي  المــادة  نفسهــا  فحصــل  
و    45أحــدهمـا  علـي  الدرجـة   
،  فكـم    90حصــل  الثـانـي  علـي  

يصبـح  الوسـط  الحســابـي  لدرجــات  

جـمـيــع  طـــلاب  هــذا  الفـصــل  ؟ 

اوي  طالـــب يســــ 41ـ مجمــوع درجات الـ

      درجــــة   2681 =  41×  61

ـاوي  طالـــب يســ 42مجمـــوع درجات الــ 

درجـــــــة   2815  =  135  +  2681
2815

67}02 s
42

  جـــــــةدر 

مجموعتــان  مــن  الطـلاب  تتكــون   -6
طـــلاب     10المجمـوعة  الاولي  مــن  

طالبـا ،  أحـرز    12و  الثانيـة  مـــن  
طلاب  المجموعـة  الاولي  الدرجـات  

التاليـة  في  مـادة  الرياضيــات 
35 33 52 40 

41 39 37 44 42 و   37

أحــرز  طلاب  كـل  من  المجمــوعة  
الثانيـة  الدرجـات  التاليـة  في  مـادة  

الرياضيــات   
56 50 40 49 27 60 50 44 

23 17 30 جــــد  الوســط   44

الحسـابي  لكـل  مجموعـة  ثـم  قـــارن  
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في  مــــادة  وي المجموعتيـن بين  مست
 الرياضيــات   ؟               

  = الوسط الحسابي للمجموعة الاولي  
  =عـــدد الطلاب  ÷  مجموع الدرجات  

400
40

10
  درجــة 

  =الوسط الحسابي للمجموعة الثانية   
  =عــدد الطلاب  ÷  مجموع الدرجات  

490
40} 8

12
  درجـــة 

جمــوعــة  الثانية  مستوي  طلاب  الم
      ــيأفضــــــــل  مــــــن  الاولــــ

بمـدرســة  ثانويـة  كـان  متوسـط  عـدد   -1

أيــام  الغيــاب  خلال  شهــر  بالصفوف  

3الاول  و  الثاني  و  الثالث   5 4 

علي  الترتيب  إذا  علمت  أن  عـدد  

الطلاب  في  الصفــوف  الثـلاثـة  هــو  

34 26 علي  الترتيب  فمـا   30

الغيـاب  في   متوسط  عـدد  أيــام 

ت  تســاوي  المتوسطــاالمـدرسـة ) هل 

؟الـذي  حصلت  عليـه  ( المتوسط  العــام 

3 s 5 s 4 s2 13   

34 k 26 k 30 k2 13  

s k s k s k2 2 1 13 3 s
k k k2 13

 


 

34 3 26 5 30 4
3 9 s

34 26 30

    
 

 
يوم  

 ـامالمتوسطات لا تســاوي المتوسـط  العــ
 

    ( 84ـ   83( صـــ )  2ــــ  4تمريــن ) 
الجـدول  التالي  يوضح  سنوات   -1

الثانويـة  الخبرة  لمعلمي  المرحلـة  

بأحــدي  الولايـات  أحســب  الوسـط  

 الحســابي  للخبــرة   :

 - 25 - 21 - 15 - 11 - 5 - 1 ف

 8 12 21 25 15 21 ك

; l1315
13}15 s

100 ;


    ـنـةـس 

وزيــع  ـيمثـل  التول التالي ـدــالج -2

التكـراري  للدرجــات  التي  حصـل  

 الاختبـارات  :تلميـذ  في  أحـد  65عليهـا  

 التكـرارات الفئــات  ) الدرجـات (

11 - 2 

21 - 5 

31 - 8 

41 - 11 

51 - 13 

61 - 9 

11 - 1 

81  - 4 

91  - 2 

 61 المجمـوع
أحـسـب   مستخـدمـا طريقـة  الوســط  الفـرضـي 

 الفصل  ؟متوسـط  درجــات هـذا 

 ك× ح  و -ح = م  ك م

15 2 -  41 -  181 

25 5 -  31 - 151 

35 8 -  21 - 161 

45 11 -  11 - 111 

 صفر صفر 13 ) و ( 55

65 9 11 191 

15 1 21 141 

85 4 31 121 

95 2 41 181 

 61  -  61 المجموع

 ك× م  م ك

21 2,5 51 

15 1,5 112,5 

25 12,5 312,5 

21 11,5 351 

12 22,5 211 

8 21,5 221 

111  1315 
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; p60
54 55 , s

60 ;


       ـة درجـ

 

لتكـراري للأجــور ا فيمـا يـلي التوزيــع -3
امليـن  بأحــــدي  العـاليوميــة  لعــدد مـن 

 :المـؤسســات 

 عـدد العامليـن الفئات  ) الاجور بالدينار (

61  - 3 

121 - 5 

181 - 21 

241 - 11 

311 - 12 

 51 المجمـوع

 
 العاملين  اليوميـة  ؟أحسب  متوسط  اجور 

 

 ك× م  م ك

3 91 1211 

5 151 1151 

21 211 4211 

11 211 2111 

12 331 3961 

51  11881 
 

; l11880
237}6 s

50 ;


  

 دينار  

ط  الحسـابي  مـن ــأحـسٍـب  الوس -4
 : الجـدول التكــراري التــالــي

 ك× م  م ك ف

1 - 2 2,5 115 

5 - 6 1,5 145 

11 - 11 12,5 125 

15 - 21 11,5 351 

21 - 31 22,5 615 

25 - 21 21,5 551 

31 - 1 32,5 221,5 

35 - 5 31,5 181,5 

 2165  111 المجموع

  

; l2165
21}65 s

100 ;


      

مستخـدمـا  الوسـط  الفـرضـي  جــد   -5
 الجـدول  التالي  :الوسـط  الحســابي  مـن  

 التكرارات الفئـات

1 - 1 

4 - 2 

8 - 2 

12 - 11 

16 - 15 

21 - 12 

24 - 5 

28 - 2 

32 - 1 

  

 ك× ح  و  -ح = م   ك م

2 1 - 16 - 16 

6 2 - 12 - 24 

11 2 - 18 - 16 

14 11 - 14 - 41 

 صفر صفر 15 ) و ( 18

22 12 14 48 

26 5 18 41 

31 2 12 24 

34 1 16 16 

 32  51 المجمـوع

; p3218}64 18 , s
50 ;


    

91 - 92 ) ) ( صــــــ 3ــــ  4تمريــن ) 
 

الوسيـط   جـد  الوسـط  الحســابي  و -1
 :للمفــردات  التاليـة 

28 26}6 21}2 27}5 42}4

41}6 50}8 50}2 42}8 33}8

 
ــاوي:   الوســـط الحســـــابي يســ  اولا

k

sv
364} 1 v

36}49 s
10 k


   
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 االوسيــط ، نرتب المفــردات تصـاعديـ:  ثانيا 

33}8 28 27}5 26}6 21}2

50}8 50}2 42}8 42}4 41}6 

10ــردات  عـدد المفـــ  k ــي  ،  زوجـ

 العــدديـن  اللذين  ترتيبهمــا نأخــــذ متوسـط 
10 10

1
2 2

   6أي ،  و لكــن    5

،  العــدد   8{33العــدد الخامـس  هـو  

        6{41ــو  الســـــادس هـ

 طالوسيـــ  
41}6 33}8

37}7 '
2


  

دن  و  الربيعيـن  الأأحـسـب الوسيـط  و  -2
 :التكــراري التــالي  الجــدول الأعل  مــن

 ك ف

21 - 3 

25 - 9 

31 - 13 

35 - 16 

41 - 21 

45 - 15 

51 - 13 

55 - 8 

61 - 3 

 111 المجموع

 

 تكرار المتجمع الصاعد الحدود العليا للفئات

 3 25 اقل من

 12 31اقل من 

 25 35اقل من 

 41 41اقل من 

 61 45اقل من 

 16 51اقل من 

 89 55اقل من 

 91 61اقل من 

 111 65اقل من 
 

 أولا الوسيــــــط : 

ترتيبه  
100 k

50
2 2

  
 

45فئــة  الوسيــط   40   5ـا  طولهـــ
61 ; 41 ;2 1 

k
;1 2

t i '1; ;1 2



  


41 50
42}25 5 40 '

41 61


    


  

  ثانيا :  الربيـع  الأدنـ 

ترتيبه   
100 k

25
4 4

     

40فئــة  الربيع الأدن    35  5ـا طولهـــ
41 ; 25 ;2 1 

k
;1 4

t i v1 1; ;1 2



  


25 25
35 5 35 v125 41


    


  

 ثالثـا :  الربيـع  الأعل 

ترتيبه  
300 k3

75
4 4

     

50فئــة  الربيع الأعل   45  5  اطولهـــ  

76 ; 61 ;2 1 

k3
;1 4

t i v1 2; ;1 2



  


61 75
49}67 5 45 v261 76


    


 

ـدول  التــاليـة  فـي  الجــالدرجـات  -3
تلميـذا  في   120تمثـل درجـات  التكـراري

ــان العلــوم ،  جــــد  الوسط امتح
 الوسيــط  لهـــا  ؟الحســابي  و 
 التكــرارات الفئــات

31 - 1 

41 - 5 

51 - 5 

61 - 21 

11 - 41 

81 - 31 

91 - 9 

 111 المجمــوع
 

 اولا :  الوســط  الحســابي
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 ك× م  م ك

1 35 1135 

5 45 225 

5 55 215 

21 65 1311 

41 15 3111 

31 85 2551 

9 95 1855 

111  8241 

; l8240
74}91 s

110 ;


   درجـة 

 ثانيا  :  الوسيــط

 المتجمع الصاعدتكرار  الحدود العليا للفئات

 1 41اقل  من  

 6 51اقل  من  

 11 61اقل  من  

 31 11اقل  من  

 11 81اقل  من  

 111 91اقل  من  

 111 111اقل  من  

ترتيبه  
110 k

55
2 2

    

80فئــة  الوسيــط   70   10ـا  طولهــــ
71 ; 31 ;2 1 

k
;1 2

t i '1; ;1 2



  
 

31 55
76 10 70 '

31 71


   


درجـة  

توزيــع   يوضــح الجــدول  التــالي  -4
 :    بألاف  الدينـارات  دخــول عـدد الاســر

 التكـرارات الفئــات

1 - 5 

4 - 11 

8 - 11 

12 - 14 

16 - 31 

21 - 21 

24 - 11 

حسـاب  متوسط  الدخــول    المطلـوب
باستخدام  الوسيـط  مرة  ثم باستخـدام  
 الوسـط  الحســابي  مـرة أخــري  ؟

 اولا  :  الوسيـط   

 تكرار المتجمع الصاعد الحدود العليا  للفئات

 5 4اقل من  

 15 8اقل  من  

 26 12اقل  من  

 41 16اقل  من  

 11 21اقل  من  

 91 24اقل  من  

 111 28اقل  من  

ترتيبه  
100 k

50
2 2

    

20فئــة  الوسيــط   16  4طولهـــا
70 ; 40 ;2 1 

k
;1 2

t i '1; ;1 2



  


 

40 50
17}33 4 16 '

40 70


   


 دينار 

 ثانيا  :  الوسط  الحســابي 

; l1616
16 }16 s

100 ;


   دينـار 

أحســب  الوسيـط  في  كـل  من   -5
 الجــداول  التكراريـة  التاليــة  :

 
 ) أ (  

 

 -48  -41 -34 -21 -21 -13 ف

 11 31 51 41 15 5 ك

 ك× م  م ك

5 2 111 

11 6 161 

11 11 111 

14 14 196 

31 18 541 

21 22 441 

11 26 261 

111  1616 
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 تكرار المتجمع الصاعد الحدود العليا  للفئات

 5 21اقل  من 

 21 21اقل  من  

 61 34اقل  من  

 111 41اقل  من  

 141 48اقل  من  

 151 55اقل  من  

ترتيبه  
150 k

75
2 2

    

41فئــة  الوسيــط   34    7طولهــا
110 ; 60 ;2 1 

60 75
36}1 7 34 '

60 110


   


    

 ) ب ( 
 

 التكـرارات الفئـــات

14 - 2 

18 - 5 

22 - 15 

26 - 18 

31 - 11 

34 - 1 

38 - 3 

ترتيبه  
60 k

30
2 2

   

30فئــة  الوسيــط   26    4طولهــا

40 ; 22 ;2 1 

22 30
27}78 4 26 '

22 40


   


 ) جـ  (

 التكـرارات الفئـــات

11 - 2 

14 - 6 

18 - 15 

22 - 21 

26 - 11 

31 - 4 

34 - 3 

 
 تكرار المتجمع الصاعد الحدود العليا للفئات

 2 14اقل  من  

 8 18اقل  من  

 23 22اقل  من 

 43 26اقل  من  

 53 31اقل  من  

 51 34اقل  من 

 61  38اقل  من  

ترتيبه    
60 k

30
2 2

   

26فئــة  الوسيــط   22    4طولهــا
43 ; 23 ;2 1 

23 30
23}4 4 22 '

23 43


   


 ) د (
 

 التكـرارات الفئات

21 - 5 

25 - 11 

31  - 21 

35 - 15 

41 - 21 

45 - 15 

51 - 1 

55 - 8 

 

 تكرار المتجمع الصاعد الحدود العليا للفئات

 2 18اقل  من  

 1 22اقل  من  

 22 26اقل  من  

 41 31اقل  من  

 51 34اقل  من  

 51 38اقل  من  

 61 42اقل  من  



 إعــداد  أ/ هاشه خالـــد محند الحســـيـن                              حلول كتاب الاســاسيــة                 

3739319190ت /                                                                                             مطبـوعـــات  المجتهــــــــــــد 23 

 

 تكرار المتجمع الصاعد الحدود العليا للفئات

 5 25ل  من  ـاق

 15 31ل  من  ـاق

 35 35ل  من  ـاق

 51 41ل  من  ـاق

 11 45ل  من  ـاق

 85 51ل  من  ـاق

 92 55ل  من  ـاق

 111 61ل  من  ـاق

ترتيبه  
100 k

50
2 2

   

45فئــة  الوسيــط   40    5طولهـــا

70 ; 50 ;2 1 

50 50
40 5 40 '

50 70


   
 

 ( 99  - 98 )( صـــ   4ـــ  4تمريــن ) 
أحسـب  الوسيط  و المنوال  لكل  من  -1

 القياسات  التاليــة  :
5) أ ( 3 2 3 6 3 4 1 5 1 2  

1) ب (  2 2 1 1 3 1 2 1 1 

2{17) جـ ( 16}9 17}5 16}4 17}1

 ) أ (  اولا :  الوسيــط   
نرتب  الاعداد ترتيب تصاعدي 

6 5 5 4 3 3 3 2 1 1 2 

11عدد القياسات    k  فــــردي 

عليه  يكون  الوسيط  هو  القياس الذي ترتيبه  
1 11 1 k

6
2 2

 
    

    3الوسيـــــط هــــــــو   
 3ثانيـا  :  المنوال  يســــــــاوي  
) ب (  اولا :  الوسيــط         

نرتب  الاعداد ترتيب تصاعدي 

3 2 2 2 1 1 1 1 1 1   

10عدد القياسات    k  زوجــي 

نأخــــذ متوسـط  العــدديـن  اللذين  ترتيبهمــا 
10 10

1
2 2

    6أي و    5

ادس دد الســالعـو  1هـو   لكــن  العـدد الخامـس

   1و  هــ

    الوسيــــــــــــط      
 

1 1
1 '

2


  

 1   ثانيـا  :  المنوال  يســــــــاوي  

  ) جـ (  اولا :  الوسيــط
نرتب  الاعداد ترتيب تصاعدي  

17}5 17}2 17}1 16}9 16}4

5عدد القياسات    k ،  عليه   فــــردي

 القياس الذييكون  الوسيط  هو  

ترتيبه  
1 5 1 k

3
2 2

 
   

     1{17الوسيـــــــــط  هـــــو   

 ثانيـا  :  المنــــــوال لا يوجـــــــــد    
المعلومــات  التـاليـة  مـأخــوذة  مــن  -2

 سجــل  لغيـاب  العـامليـن  في  أحــد
 المؤسسات  خـلال  شهــر  ينـايــر  .

 التكـرار عدد ايام  الغياب

 5 صفر

1 15 

2 23 

3 22 

4 16 

5 11 

6 6 

1 3 

 أحســب  الآتي  :
 متوسـط  عـدد  أيـام  الغيــاب  ؟ -أ 
 الوسيــط  لعـدد  أيـام  الغيــاب  ؟ - ب
 المنـوال  لعـدد  أيـام  الغيــاب  ؟ -جـ 
 الحســـابي  : الوسط  - أ

 ك× س  ك س

 صفـر 5 صفـر

1 15 15 

2 23 46 

3 22 66 

4 16 64 

5 11 51 

6 6 36 

1 3 21 

 298 111 المجموع

; s298
2}98 s

100 ;


   وم ــي

 الوسيــط    -ب 
 زوجــي  111عـدد التكرارات يســاوي  

  يوجـد وسيطـــان 
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ترتيب الاول 
100

50
2

    3أي '1 

100ترتيب الثاني  
51 1

2
  3 '2

 الوسيــط  يســــاوي  متوسط  القيمتيـــن 

   الوسيط
' '3 3 2 13

2 2


  

 المنــوال   -جـ 
 تكرارا نــــوال يقابل المفـردة الاكثر الم 

  2 لمنــوال يســــــــاويا 
الجـدول  التالي  يوضح  العمـر  الزمـني  -3

مصبــاح   211بالأسبـوع  بالنسبـة  الي  
كـهـربـائـي  اخـذت  كعيـنـة  مـــن  أحـــد  

 المصــانــع  :

 عدد المصابيح العمر بالأسبوع

26 - 5 

31 - 11 

34 - 21 

38 - 41 

42 - 55 

46 - 35 

51 - 19 

54 - 11 

58 - 6 

 
الوســط  الحســابي  و  المنـــوال احســب  

 مقــربا  لأقـــرب  أسبـــوع  ؟
 أولا : الوســـط  الحســـابي

  

 ك× م  م ك

5 28 1141 

11 32 1321 

21 36 1121 

41 41 1611 

55 44 2421 

35 48 1681 

19 52 1988 

11 56 1561 

6 61 1361 

211  8188 

; l8788
43}94 s

200 ;


    اسـبوع 

 : المنوال بطريقــة  بيرســون  الدقيقـــــةثانيا 

46المنوالية الفئـــة  42   4طولهـــــا  

sالمنوال  42 s i      

الفئة نحسبها من س تمثل جـز من طول 
التاليــة  ـةالمعـــــادلـــ

; ; s1
s t; ;2







s 4 t  ؟

35 ; 40 ; 55 ;2 1  

15 40 55 s
20 35 55 s 4


  

  

1}71 s s15 60 s20    

  71{43 المنــوال 1}71 42   اسبـوع 

الجـدول  التـالي  يوضح  فئات  أعمـار   -4
 يعملون  في  أحـد  الشركاتشخصـا   251

  

 عدد الاشخـاص فئة العمر

25 - 2 

28 - 15 

31 - 21 

34 - 45 

31 - 15 

41 - 41 

43 - 25 

46 - 21 

49 - 1 

 
 ؟ـب  المنــوال  مقربــا لأقرب  سنــة  أحس

 المنوال بطريقــة  بيرســون  الدقيقـــــة
40الفئـــة  المنوالية  37   3طولهـــــا  

sالمنوال  37 s i      

ة نحسبها من الفئمن طول  س تمثل جـز

ـة التالية المعــادلـ
; ; s1

s t; ;2






s 3 t  ؟

41 ; 45 ; 75 ;2 1   



 إعــداد  أ/ هاشه خالـــد محند الحســـيـن                              حلول كتاب الاســاسيــة                 

3739319190ت /                                                                                             مطبـوعـــات  المجتهــــــــــــد 25 

 

30 45 75 s
34 41 75 s 3


  

 

1}40625 s s30 90 s34      

 يســـــاوي  المنــوال 

  38}40625 1}40625 37 سنـة 

جــد  المنــوال  ،  الوسـط  الحسـابي  ،   -5
الوسيـط  ،  الربيعيـن  الأدن   و الأعل   
 من  الجـــدول  التكـراري  التـــالــي  : 

 

 التكـرارات الفئـــات

25 - 5 

35 - 11 

45 - 11 

55 - 35 

65 - 21 

15 - 11 

85 - 6 

95 - 3 

  
 أولا : المنـــــــوال

 بطريقــة  بيرســون  الدقيقـــــةوال ــــالمن 

65الفئـــة  المنوالية  55  10 طولهــا  

sالمنوال  55 s i      

س تمثل جـز  من طول  الفئة نحسبها من 
 التاليــــة ـــــــادلـــــة المعــ

; ; s1
s t; ;2







 

s 10 t  ؟

20 ; 10 ; 35 ;2 1   

25 10 35 s
15 20 35 s 10


  

 

6}25 s s25 250 s15    

 25{61المنــوال 6}25 55    

ثانيـا : الـوســط  الحسـابي                  
  نكون جــدول  من ثلاثة  أعمـدة  ،  العمـود
الاول  يحتـوي  علي  التكرارات و العمـود  
الثاني  يحتـــوي  علي  مراكـز  الفئـات  و 

العمــود الثالث  يحتوي  علي حاصـل  
 ضـرب  المراكــز  في  التكرار

 

 ك× م  م ك

5 31 1151 

11 41 1411 

11 51 1511 

35 61 2111 

21 11 1411 

11 81 1881 

6 91 1541 

3 111 1311 

111  6211 

; l6270
62}7 s

100 ;


  

 ثالثا : الوسيـط 
 تكرار المتجمع الصاعد الحدود العليا للفئات

 5 35اقل من  

 15 45اقل  من  

 25 55اقل  من  

 61 65اقل  من  

 81 15اقل  من  

 91 85اقل  من  

 91 95اقل  من  

 111 115اقل  من  

ترتيبه  
100 k

50
2 2

    

65فئــة  الوسيــط  55    10طولهــا

60 ; 25 ;2 1 

25 50
62}14 10 55 '

25 60


   


 رابعـا  :  الربيـع  الأدن  

ترتيبه  
100 k

25
4 4

    

65الربيع الأدن  فئــة  55  10ا  طولهــ 

60 ; 25 ;2 1 

k
;1 4

t i v1 1; ;1 2



  


25 25
55 10 55 v125 60


    

  
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   خامســـا :  الربيـع  الأعل 

ترتيبه  
300 k3

75
4 4

  

75فئــة  الربيع الأعل   65  10ـا طولهـــ

80 ; 60 ;2 1 

k3
;1 4

t i v1 2; ;1 2



  


60 75
72}5 10 65 v260 80


    



أحسـب  المنـوال  في كل  من الجـداول   -6
 التكـراريـة  التـاليــة  :

 -أ 

 - 48 -41 -34 -21 -21 -13 ف

 14 25 51 41 15 6 ك

 المنوال بطريقــة  بيرســون  الدقيقـــــة
41الفئـــة  المنوالية  34    7طولهـــــا  

sالمنوال  34 s i      

فئة نحسبها من س تمثل جـز  من طول  ال
التاليــــة المعـــــــــادلـــــة 

; ; s1
s t; ;2







s 7 t  ؟ 

25 ; 40 ; 50 ;2 1  

2 40 50 s
5 25 50 s 7


  

 

2 s s2 14 s5      

 36المنــوال 2 34   

  - ب

 التكـرارات الفئــات

14 - 2 

18 - 8 

22 - 12 

26 - 18 

31 - 11 

34 - 1 

38 - 3 

 
 
 

 المنوال بطريقــة  بيرســون  الدقيقـــــة
30الفئـــة  المنوالية  26  4ـاطولهــــ  

sالمنوال  26 s i      

نحسـبهــــــا س تمثل جـز  من طول  الفئة 
من المعـــــــــــــــــــادلـــــة  التاليــــة 

; ; s1
s t; ;2







s 4 t  ؟

10 ; 12 ; 18 ;2 1   

3 12 18 s
4 10 18 s 4


  

 

1}71 s s3 12 s4      

   71{27المنــوال 1}71 26   

  -جـ 
 

 التكـرارات الفئــات

11 - 2 

14 - 6 

18 - 11 

22 - 21 

26 - 11 

31 - 8 

34 - 3 

 المنوال بطريقــة  بيرســون  الدقيقـــــة
26الفئـــة  المنوالية  22   4طولهــــــا  

sالمنوال  22 s i      

 انحـسـبـهــس تمثل جـز  من طول  الفئة  
التاليــــة  من المعــــادلـــــة

; ; s1
s t; ;2







s 4 t  ؟

10 ; 11 ; 20 ;2 1  

9 11 20 s
10 10 20 s 4


  

 

1}89 s s9 36 s10      

 89{23المنــوال 1}89 22   
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  - د
 

 التكـرارات الفئـــات

21 - 3 

25 - 5 

31 - 15 

35 - 16 

41 - 21 

45 - 15 

51 - 13 

55 - 11 

 المنوال بطريقــة  بيرســون  الدقيقـــــة

45الفئـــة  المنوالية  40   5طولهـــا  
sالمنــــوال  40 s i     

ــا  نحـسـبـهـــس تمثل جـز  من طول  الفئة  
التاليــــة  من المعـــــــادلــــة

; ; s1
s t; ;2







s 5 t  ؟

15 ; 16 ; 20 ;2 1  

4 16 20 s

5 15 20 s 5


  

 

2}22 s s4 20 s5      

   22{42المنــوال 2}22 40   

 (111  -119)  ـ ـ( صــ 5ــ ـ 4ن ) تمريــ
جــد المــدي  المطـلق  ،  المنـوال  ،   -1

الوسـط  الحسـابي  ،  الوسيـط  ،  
الانحــراف  الربيعــي  ،  الانحــراف  

الانحــراف  المعيــاري     المتوسـط  ،
م  التـاليـة  :    لمجمـوعـة  القيـ

17 15 13 17 12 
23 21 15 17 13 15 14 13 

14 16 12 10 19 17  ؟  27
أصغر   -= أكبر مفردة ق المــدي المطلــ

17مفردة   10 27  

المنــوال يسـاوي المفــــردة الاكثر تكرارا 
17  

ــــاوي الوسـط الحســـابي  يس
320

16
20



 الوسيـــط 
اـاعديـــتصـــم  ترتيبـــا القيــنرتب  أولا 

14 14 13 13 13 12 12 10

17 17 17 16 15 15 15

27 23 21 19 17

 ـي زوجـــ 21ــم  يســـــاوي  عدد القيــ

ترتيب الوسيط  
k k

1
2 2

  

20 20
11 1 10

2 2
    

15تســــــاوي   10ـردة  المفـــ

 15ـاوي  تســــــ  11ـردة  المفـــــ

  الوسيـــط
15 15

15
2


 

ي  الانحـــراف الربيعــ
1

( v v)1 2 2
  

  تيبتر
60 k3

15 v24 4
  

 
  17الربيع  الاعل   يســــــــــاوي  

ترتيب  
20 k

5 v14 4
   

   13الربيع  الادن   يســــــاوي 
  ــاويالانحـــــراف  الربيعـــــي  يســـ

1 1
2 4 (13 17)

2 2
    

   ـطالانحــــراف  المتوســ
16 s    ليــــه  نحســـــب  ،  ع

م  عــــن  الوســط  انحرافـــــات  القيـــــ

)الحســــابي  s s)  
1 1 3 1 4   

5 1 1 3 1 2 3    

2 0 4 6 3 1 11 7   

s s   1 1 3 1 4

5 1 1 3 1 2 3

2 0 4 6 3 1 11 7 

 اويراف المتـــوســــط  يســــــالانحـــ

s s
60

3
20 k


 
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ـــاوييس ـاريــراف المعيــالانحـــ
2
( s s)314

15}7
20 k


   

جــــد  المــدي المطلــق  ،  المنــــوال  ،  الوســط  الحسـابي  ،  الوسيــط  ،  الانحـــراف   -2
الربيعــــي  ،  الانحـــــراف  المتوســط  و  الانحـــراف  المعيــــاري  مـــن  الجـــــدول   

 أدنــاه  :
 

 - 95 - 85 - 15 - 65 - 55 - 45 - 35 - 25 فئات

 3 9 12 16 35 11 9 5 تكرارات

 
 الحــد الادن   للفئــة الاول   -المـــدي المطـــلق يســاوي الحــد الاعل   للفئــــة الاخيــرة 

   80المــــدي  المـطــــلـــق 25 105   

65الفئـــة  المنواليـــة   المنوال بطريقــة  بيرســون  الدقيقـــــة   55   10طولهـــــا  

sالمنــــوال  55 s i           حيث س تمثل جـز  من طول  الفئة

    نحـسـبـهـــــا من المعــــادلـــة التاليـــة
; ; s1

s t; ;2







 

s 10 t     16؟ ; 11 ; 35 ;2 1  
 

24 11 35 s
5}58 s s24 240 s19

19 16 35 s 10


       
      

   58{60المنــوال 5}58 55   

 الوســــــــط  الحســــــابي 

; l6350
63}5 s

100 ;


   

 الوسيـــــط

 111 3 9 12 16 35 11 9 5 ك

  111 91 81 11 61 51 41 31 م

 6351 311 811 961 1121 2111 551 361 151 ك× م 

 الصـــــــــــــاعــــــدالتكــــــرار  المتجمــــع   الحـــدود  العليـــــــــا  للفئــــات

 5 35أقــــــــل  مـــــن   

 14 45أقـــــــل  مـــــن   

 25 55أقــــــــل  مــــن   

 61 65أقــــــــل  مـــــن  

 16 15أقــــــــل  مـــــن  

 88 85أقـــــــل  مــــــن  

 91 95أقـــــــل  مـــــن   

 111 115أقـــــل  مــــــن  
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ترتيبه  
100 k

50
2 2

          65ـط  فئــــة الوسيــــ 55   10 طولهــــــــا

25 50
62}14 10 55 ' 60 ; 25 ;2 125 60


      

 

 اويـي يســـالانحــــراف الربيعـــ 
1

v v1 2 2
  

   ـــالادناولا : نحســــــب قيمـــة  الربيـــــع 

الادن  ترتيب الربيـــع 
100 k

25
4 4

       65فئــة  الربيع الأدن 55  10ا  طولهــ

k
;1 4

60 ; 25 ; t i v2 1 1 1; ;1 2



    


25 25
55 10 55 v125 60


    


  

 الأعل  ثانيـا  نحســب قيمـة الربيـع

ترتيبه  
300 k3

75
4 4

  
75فئــة  الربيع الأعل       65   10 طولهـــا

k3
;1 4

76 ; 60 ; t i v2 1 1 2; ;1 2



    


60 75
74}375 10 65 v260 76


    


 

 ــــاوي عــــــي  يســالربي ـرافـالانحــــ 
1

9}6875 55 74}375
2

  

 ـطالمتـــــوســـالانحـــــراف  

t  ;  l  ; l  s l  s l  ; s l   

25 - 5 31 151 -  33,5  33,5 161,5 

35 - 9 41 361 -  23,5 23,5 211,5 

45 - 11 51 551 -  13,5 13,5 148,5 

55 - 35 61 2111 -  3,5 3,5 122,5 

65 - 16 11 1121 6,5 6,5 114 

15 - 12 81 961 16,5 16,5 198 

85 - 9 91 811 26,5 26,5 238,5 

95 - 3 111 311 36,5 36,5 119,5 

 111  6351   1311 

63} 5 s      الانحـراف المتوسط
; s l

1300
13

100 ;

 
    

ـاري  المعيــالانحــــــراف 
2

; ( s l )
u

;

 
  
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t  ;  l  ; l  s l  2
( s l)  2

; ( s l)   

25 - 5 31 151 -  33,5  1122,25 5611,25 

35 - 9 41 361 -  23,5 552,25 4911,25 

45 - 11 51 551 -  13,5 182,25 2114,15 

55 - 35 61 2111 -  3,5 12,25 428,15 

65 - 16 11 1121 6,5 42,25 616 

15 - 12 81 961 16,5 212,25 3261 

85 - 9 91 811 26,5 112,25 6321,25 

95 - 3 111 311 36,5 1332,25 3996,15 

 111  6351   21215 

2
; ( s l )2727516}515 u 63}5 s272}75

100 ;

 
     

، الانحـــراف المتوســـط ، الانحـــراف الربيعــي و الانحــراف  د المــــدي المطــلق ــــج -3
 أدنـــاه  :المعيــاري مــن الجــدول 

 ــ 28 ــ 24 ــ 21 ــ 16 ـــ 12 الفئــــات

 3 6 15 9 1 التكـرارات

ة  الاول الحـــد الادن   للفئـــــ  -دي المطــلق يســـاوي الحـــد الاعل   للفئـــة  الاخيــرة  المــ

 20 المـطــــلــــق المـــــــدي 21 32    

 طالانحــــراف المتوســ

t  ;  l  ; l  s l  s l  ; s l   

12 - 1 14 198 -  6,9 6,9 48,3 

16 - 9 18 162 -  2,9 2,9 26,1 

21 - 15 22 331 1,1 1,1 16,5 

24 - 6 26 156 5,1 5,1 31,6 

28 - 3 31 191 9,1 9,1 21,3 

 41  836   148,8 

 

ـب  الوسط الحســابي   اولا نحســـ
; l836

20} 9 s
40 ;


   
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المتوســـــــط   الانحـــــــراف
; s l

148}8
3}72

40 ;

 
    

 الادن  ـن  الاعل   و يعــــي  نوجــد أولا الربيعيــراف الربلإيجـــــــاد الانحــــ

 ــدــاعــــــع  الصــــــــالتكـــــــرار  المتجمـــــ الحـــــــــــدود  العليــــــــــا  للفئـــــــات

 1 16أقـــــــــل  مـــــــــــــــــن  

 16 21ـن  ـل  مــــــــــأقــــــــــــــ

 31 24ــــن  ل  مــــــــأقــــــــــــــ

 31 28ـــن  ــأقـــــــــــــــل  مــــــ

 41 32ـــن  ـــل  مـــــــأقــــــــــــ

ترتيب الربيــــع  الادن     ع  الادن قيمـــة  الربيــــــ باولا نحســــــــ
40 k

10
4 4

  

20فئــة  الربيع الأدن   16    طولهــا

k
;1 4

t i v 41 1; ;21



  


7 10
17}33 4 16 v 16 ; 7 ;21 17 16


      

  

ترتيبه     ـع  الأعل     الربيـــا  نحســــب قيمـة ثاني
120 k3

30
4 4

  
 

24الربيع الأعل  فئــة   20  ا طولهـــ

k3
;1 4

t i v 41 2; ;1 2



  


16 30
23}73 4 20 v 31 ; 16 ;2 2 116 31


      

                

  يســـــاوي الانحـــراف الربيعـــي 
1

3}20 17}33 23}73
2

 
 

  المعيــــاري   الانحــــــراف

t ; l ; l s l 
2
( s l) 

2
; ( s l)  

12 - 1 14 198 -  6,9 41,61 333,21 

16 - 9 18 162 -  2,9 18,41 115,69 

21 - 15 22 331 1,1 11,21 118,15 

24 - 6 26 156 5,1 26,11 156,16 

28 - 3 31 191 9,1 82,81 248,43 

 41  836   831,6 

2
; ( s l )831}64}56 u 20} 9 s20}79

40 ;

 
      

 شخصــا    41الجــدول  التكـراري  التالي  يوضـح  توزيـع  أعمـار   -4

 المجموع - 26 - 22 - 18 - 14 - 11 الفئــات

 41 4 11 16 1 3 التكــرارات
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جــــــــد المــــدي   المطــلق  ، المنــوال  ، الوسـط  الحســابي  ،  الوسيــط  ،   الانحـــراف  
 الانحــراف  المعيــاري  ؟  الربيعــي   ،  الانحـــــــراف المتوســـط   و  

الاول للفئــــة الحـــد الادن    -المــــدي المطـــلق يســـاوي  الحـــد الاعل   للفئــة  الاخيــرة  

 20ــدي  المـطــــلــــق  المـــــــ 10 30    

22ــة الفئـــة  المنواليــ    قــة  بيرســون  الدقيقـــة  المنوال بطري 18   4طولهـــــــا

sالمنــــوال  18 s i          حيث س تمثل جـز  من طول  الفئة 

ة  من المعـــــادلـــة  التاليـــنحـسـبـهــــــا 
; ; s1

s t; ;2







 

s 4 t     10؟ ; 7 ; 16 ;2 1  
 

3 7 16 s
2}4 s s3 12 s2

2 10 16 s 4


       
    

   4{20المنــوال 2}4 18      

 ـابي                                    الوســـط  الحســــــــ

 المجموع 28 24 21 16 12 م

 41 4 11 16 1 3 ك

 821 112 241 321 112 136 ك× م 

; l820
20}5 s

40 ;


      

 ـط الوسيــــــــ 

 التكــــــرار  المتجمـــع  الصـــــــــاعــــــــد ــــدود  العليـــــــا  للفئــــــــــــــــــاتالحـــــ

 3 14ــن  ــل  مـــأقــــــــ

 11 18ــن  ـل  مـــأقـــــــــ

 26 22ــل  مـــــــن  أقـــــ

 36 26ــن  ـــل  مــــأقـــــــ

 41 31ـن  ـــل  مـــــأقــــــ

ترتيبه  
40 k

20
2 2

           22فئـــــــة  الوسيـــــط 18     4طولهــــــــا

10 20
20}5 4 18 ' 26 ; 10 ;2 110 26


      

 

 الربيعــــي ــراف الانحـــ

ترتيب الربيـــع  الادن      ـع  الادن  اولا نحســــــب  قيمـــة  الربيــــ
40 k

10
4 4

      

22فئــة  الربيع الأدن   18     طولهـــــــا

k
;1 4

t i v 41 1; ;21



  


10 10
18 4 18 v 26 ; 10 ;1 2 110 26


      

  
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ترتيبه     ثانيـا  نحســـــب  قيمـة   الربيـــــع  الأعل     
120 k3

30
4 4

  
  

26فئــة  الربيع الأعل    22   طولهـــــا
 

k3
;1 4

t i v 421; ;21



  


26 30
23}6 4 22 v 36 ; 26 ;2 2 126 36


      

                

    الانحـــــــراف  الربيعـــــي  يســـــــــــاوي 
1

2}8 18 23}6
2

  

 ـــــراف  المتوســطالانـحــ

t ; l ; l s l s l ; s l  

11 - 3 12 136 -  8,5 8,5 25,5 

14 - 1 16 112 -  4,5 4,5 31,5 

18 - 16 21 321 -  1,5 1,5 118 

22 - 11 24 241 3,5 3,5 35 

26 - 4 28 112 1,5 1,5 31 

 41  821   131 

الانحـــــــراف  المتوســــط  

; s l
130

3}25
40 ;

 
      

 
 الانحــــــراف  المعيــــــاري

t ; l ; l s l 2
( s l) 2

; ( s l)  

11 - 3 12 136 -  8,5 12,25 216,15 

14 - 1 16 112 -  4,5 21,25 141,15 

18 - 16 21 321 -  1,5 1,25 114 

22 - 11 24 241 3,5 12,25 122,5 

26 - 4 28 112 1,5 56,25 225 

 41  821   111 

2
; ( s l )7104}21 u 20} 5 s17}75

40 ;

 
     

تلميــذا  في  امتحـان    121الجــدول  أدنـــاه  يبيــن  التوزيــع  التكـراري  لدرجــات   -5
العلـوم  ،  جــــد   :  الوســط  الحســابي  ،  المــدي  المطلــق  ، المنــوال  ،  الوسيــط  ،  

 ســط  الانحـــراف  المعيــاري  ،  الانحـــراف  الربيعــي  ،  الانحـــراف  المتو

 المجموع - 91 - 81 - 11 - 61 - 51 - 41 - 31 الفئـات

 121 9 32 43 21 11 3 1 التكـرارات
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  الوسـط  الحســابي
   

 121 9 32 43 21 11 3 1 ك

  95 85 15 65 55 45 35 م

 8941 1855 2121 3225 1365 1615 1135 1135 ك× م 

 

; l8940
74} 5 s

120 ;


    

 
  الاول الحـــد  الادن   للفئــــة   -ة  الاخيـــر د الاعل   للفئـــةالحــيســـاوي  المـــدي المطـــلق 

 70ــدي  المـطــــلــــق  المــ 30 100     

80ة الفئـــة  المنواليـــ    قــة  بيرســون الدقيقـــــةالمنوال بطري 70  10ا  طولهـــــ   

sالمنــــوال  70 s i          من نحـسـبـهــــــا   حيث س تمثل جـز  من طول  الفئة

ــة  المعــــادلـــة التاليـ
; ; s1

s t; ;2







    

s 10 t     32؟ ; 21 ; 43 ;2 1  
 

2 21 43 s
6}67 s s2 20 s

1 32 43 s 10


       
     

   76المنــوال }67 6}67 70        

 

 الوسيـــــــــط
 

 التكـــــــرار  المتجمــع  الصـــــــــاعــــــــــد للفئــــــــــــــــــاتالحــــــدود  العليــــــا  

 1 41ـن  ـل  مـــــــــأقـــــــــ

 4 51ـن  أقــــــــــــــل  مــــــ

 15 61ـن  ـل  مـــــــأقـــــــــــ

 36 11ن  أقــــــــــــل  مـــــــ

 19 81ـن  أقـــــــــــــل  مــــــ

 111 91ـن  أقــــــــــــــل  مـــــ

 121 111ـن  أقــــــــــــــل  مـــ

 

ترتيبه  
120 k

60
2 2

         80ة  الوسيـــط  فئـــ 70     10طولهــــــــا

36 60
75}58 10 70 ' 79 ; 36 ;2 136 79


      

 
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 ــاريالانحـــــراف  المعيـــ
 
 

t ; l ; l s l 2
( s l) 2

; ( s l)  

31 - 1 35 135 -  39,5 1561,25 1561,25 

41 - 3 45 135 -  29,5 1811,25 2611,15 

51 - 11 55 615 -  19,5 1381,25 4182,15 

61 - 21 65 1365 -  9,5 1191,25 1895,25 

11 - 43 15 3225 1,5 1111,25 1111,15 

81 - 32 85 2121 11,5 1111,25 3528 

91 - 9 95 855 21,5 1421,25 3182,25 

 11511     121 المجموع

2
; ( s l )1757012}10 u 74}5 s146}42

120 ;

 
     

 ي راف  الربيعــــالانحــــــ

ترتيب الربيـــع  الادن      ع  الادن ب  قيمـــة  الربيـــاولا نحســـ
120 k

30
4 4

  

70فئــة  الربيع الأدن   60    طولهـــــا

k
;1 4

t i v 101 1; ;21



  


15 30
67}14 10 60 v 36 ; 15 ;21 115 36


      

  

ترتيبه     ثانيـا  نحســــب  قيمـة   الربيــــع  الأعل     
360 k3

90
4 4

   

90فئــة  الربيع الأعل   80   طولهــــا 

k3
;1 4

t i v 1021; ;21



  


79 90
83}44 10 80 v 111 ; 79 ;2 2 179 111


      

   

 ــاوي الانحـــــراف  الربيعـــــي  يســـ 
1

8}15 67}14 83}44
2

  
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 ـــراف  المتوســــــطالانحـــ
 

t ; l ; l s l s l ; s l  

31 - 1 35 135 -  39,5 39,5 39,5 

41 - 3 45 135 -  29,5 29,5 88,5 

51 - 11 55 615 -  19,5 19,5 214,5 

61 - 21 65 1365 -  9,5 9,5 199,5 

11 - 43 15 3225 1,5 1,5 21,5 

81 - 32 85 2121 11,5 11,5 336 

91 - 9 95 855 21,5 21,5 184,5 

 1184     121 المجموع

 

الانحـــــــــراف  المتوســـط  

; s l
1084

9}03
120 ;

 
   
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 116(  صــــ   1 – 5تمريـــــــــــن  ) 
يٌــراد  تكــويـن  لجنـة  مـن   الطـلاب  -1

[ f h    تتـكـون  مــن

عضــوين   فقـط  ،  أكتـب  فضــاء  
العينــة  لهـذه  التجــربـــة  ؟ 

 [f [h fh u

صنــدوق  يحتـوي  علي  كٌـرات   -2 
بيضــاء   و  ســوداء  و  صفـــراء   ،  

،     fأرمــز  للكٌـرة  البيضــاء  بالرمــز  

،  و    sو للســـوداء  بالرمـــز  
،  يٌــراد  سحـب    wللصفــراء  بالرمــز  

ثــلاث  كٌـرات  علـي  التــوالـي  مـن  
الصنـــدوق  ،  أكـتـب  فضـــاء  العينــة  
لهــذه  التجــربـة   بحيـث  لا يقــل  كــل  

 كٌـــــرات ؟  3نــوع  عــن  

س ، س ،  ) س ، س ، س ( ، ) {ع = 

، ص ،  ص ( ، ) س ، س ، ب ( ، ) س
س ( ، ) س ، ص ، ص ( ، ) س ، ص ، 
ب ( ، ) س ، ب ، س  ( ، ) س  ، ب ، 
ص  ( ، ) س ، ب  ، ب  ( ، ) ب ، ب ، 
س ( ، ) ب ، ب ، ص ( ، ) ب ، ب ، ب 
( ، ) ب ، س ، س ( ، ) ب ، س ، ص ( 
، ) ب ، س ، ب ( ، ) ب ، ص ، س ( ، ) 
ب ، ص ، ص ( ، ) ب ، ص ، ب ( ، ) 

، ) ص ، ص ، ص ( ، ص ، ص ، س ( 
) ص ، ص ، ب ( ، ) ص ، ب ، س ( ، ) 
ص ، ب ، ص ( ، ) ص ، ب ، ب ( ، ) 
ص ، س ، س ( ، ) ص ، س ، ص ( ، ) 

    } ص ، س ، ب (

إذا كـانت  التجـربـة  هـي  تسجيــل   -3
عـدد حــوادث  السيــارات  بطـريـق  

الخٌـرطــوم   ـ  مــدنـي   خــلال  شهــــر  
يـوليـــو  ،  مــا  فضـــاء  العينـة  لهــذه  

التجــربــة  ؟

 k 4 3 2 1 0 u

التجـــربـة  هـي  قــذف  حجــر  نـرد   -4
ثـم  قــذف  قطـعـة   نقـــود  ،  أكـتـب  
فضـــاء  العينـــة  لهــذه  التجـــربــة ؟
 

،  ص ( ،   2،  ص ( ، )   1)   {ع  =  

،    5،  ص ( ، )   4،  ص (  ، )  3) 
،  ك  ( ، )   1،  ص ( ،  )   6ص ( ، ) 

،  ك ( ،   4،  ك ( ، )   3،  ك ( ، )    2
                    }،  ك  (  6،  ك (  ، )   5) 

         ( 119 - 118ـــ ) ص(  2 – 5تمريـــن ) 

رمـي  حجــر  النـــرد    في  تجــربـــة -1
أكـتـب  كل  مـن  الحـوادث  التـاليــة  :

1hــط علــي  أن يكـون  مجمــوع  النــق

 ؟   8وجهــي  الحـجـــرين 

2h  أن يكـون  العـدد علي  الحجـر  الاول

 ا  ؟ ـالثانـي  فردي زوجـيا  و  علي 

3 h أن يكـون  العـدد علي  الحجـر  الاول

 علـي  الثانـي  فرديــا  ؟   و  3
h1 }   (2    ،6  ( ، )6    ،2  ( ، )3 

  ،5  ( ،  )5    ،3  ( ، )4    ،4  ){   
h2 } (2    ،1  ( ، )2    ،3  ( ، )2   ،

5  ( ،  )4   ،1  ( ، )4   ،3  ( ، )4  ،5 
 ( ، )6  ،1  ( ، )6  ،3  ( ، )6  ،5  ){    

3 h} (3  ،1  ( ، )3 ، 3  ( ، )3  ،5 ){ 

في  تجــربـة  قـذف  حجــر  النـرد  ثـم   -2
قطـعــة  النقــود  ، أكـتـب  فضــاء  العينــة  

u     و حـدد  نقـاط  العينـة  فـي  كـل
مــــن  الحـــوادث  التـاليــة  :  

 
أ : الحصــول  علي  عـدد فـردي  علي 

                             حجـر  النـرد  ؟           
لي  ع  ;: الحصـول  علي  الوجــه  ب 

 قطعــة  النقــود  ؟ 
مـن     w: الحصـول  علي  الوجـه  جـ 

قطعــة  النقــود  و علي  عـدد  أقــل  مـن  
 علـي  حـجـر  النــرد  ؟    4
مــــن    ;: الحصـول  علي  الوجـه  هـ 

قطعــة  النقــود  و   عـدد  لا  يقــل  عـن  
 مــن   حـجـر  النــــرد  ؟    3

،  ص ( ، )   2،  ص ( ، )   1)   {ع = 

،  ص   5،  ص ( ، )   4،  ص (  ، )  3
  2،  ك  ( ، )   1،  ص ( ،  )   6( ، ) 

،  ك ( ، )   4،  ك ( ، )   3،  ك ( ، )  
  }ك  (،    6،  ك (  ، )   5
،  ص (  ، )  3،  ص (  ، )   1)   { أ :
،  ك (  3،  ك  ( ، )    1،  ص ( ، )   5
   }،  ك (   5 ، )
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 3،  ك ( ، )    2،  ك  ( ، )   1)  { ب : 
،  ك (  ، )   5،  ك ( ، )   4،  ك ( ، )  

  }،  ك  (  6
 3،  ص ( ، )   2، ص ( ، )  1)  {: جـ 

                                         }،  ص ( 
  5،  ك ( ، )   4،  ك ( ، )   3)   {:  هـ 

   }ك  (،    6،  ك (  ، ) 
قـذفـنا  قطـعـة  نقــود  ثـلاث  مـرات   -3 

،  عبــر    ، أكـتـب   فضــاء  العينـة   ع 
  التـاليــة  :  عـن  الحــوادث

أن  تكــون  نتيجـة  القـذفـة  الثـانيــة   أ : 

w    ؟ 
   ;الحصــول   علي  الوجــه  ب : 

  ؟ مرتيــن  علي  الاكـثــر 
: أن  تكــون  نتيجـة  القـذفـة  الثـالثـة  جـ 

 ؟   ;
ص ، ص  ) ص ، ص ، ص ( ، ) {ع = 

، ك ( ، ) ص ، ك ، ص ( ، ) ك ، ص ، 
ص ( ، ) ك ، ك ، ك ( ، ) ك ، ك ، ص ( 
           }، ) ك ، ص ، ك  ( ، ) ص  ، ك ، ك ( 

ص ، ص ،  ) ص ، ص ، ص ( ، ) {أ : 
ك ( ، ) ك ، ص ، ص ( ، ، ) ك ، ص ، 

 ) ص ، ص ، ص (  ، ) {ب  :   }ك  ( 

ص ، ص ، ك ( ، ) ص ، ك  ،  ص ( ، ) 
ك  ،  ص ،  ص ( ،  ) ك ، ك ، ص ( ، 
                   }) ك ، ص ، ك  ( ، ) ص  ، ك ، ك ( 

( ، ) ك ، ك ، ك ص ، ص ، ك  ) {جـ  : 
  }( ، ) ص  ، ك ، ك (  ( ، ) ك ، ص ، ك

  122  ــ(  صـــ 3  – 5ـن  ) تمريـــــ
تتألف  تجـربة  مـن  قـذف  حجـر  نـرد   -1

،  و     U،  أكـتـب  فضـــاء  العينــة  
حـدد  نقــاط  العينــة   في  كل  من   

 الحــوادث  التـاليــة  : 
؟ 3الحصـول  علي  عـدد  أقـل  مـن   -أ 

 
 ؟  5الحصـــول  عـلـي   -ب 
؟  Fو   Hعلي  كل  مـنول الحصـ -جـ 
؟  Fأو    Hالحصـول  علي   -د 

 6 5 4 3 2 1 U

   5 F 2 1 H 

 ,H [  

 5 2 1 ]  

قـذف  حجـر  نـرد  ثـم  قطعـة  نقــود   -2
،  ثـم    U،   أكـتـب  فضـــاء  العينــة  

حــدد  نقــاط  العينــة   لـكل  مــن   
 ادث  التـاليــة  : الحــو

الحصـول  علي  عـدد  زوجـي  علي  -أ 
 ؟  حجـر النـــرد   

علي  w  الحصـــول  عـلـي  الوجــه -ب 
 لنقــود  ؟ قطعــة  ا

علي  ;  الحصـــول  عـلـي  الوجــه -جـ 
علي  3قطعــة  النقــود و عـدد  أقـل  مـن  

 النـرد  ؟   حجـر
علي  w  الحصـــول  عـلـي  الوجــه -د 

 3قطعــة  النقــود  و  عـدد  لا يقـل  مـن  
 حجـر  النـرد  ؟ علي 
 ؟  Fو   Hالحصــول  علي -هـ 
؟         Fأو    Hالحصـول  علي   -و 

الحصــول علي  واحــد  علي الاقــل   -ز
[مــن  الحـوادث   [ H  ؟ 

  6،  ص ( ، )   4،  ص ( ، )   2)  { -أ 
،  ك ( ،   4،  ك (  ، )    2ص (  ، ) ،  
  }،  ك  (  6) 
،  ص ( ، )   2،  ص ( ، )   1)   { -ب 
،  ص   5،  ص ( ، )   4،  ص (  ، )  3

  }،  ص (   6( ، ) 
      }،  ك (    2،  ك  ( ، )   1)  { -جـ 
  5،  ص ( ، )   4،  ص (  ، )  3)  { - د

  }،  ص (   6،  ص ( ، ) 
،  ص ( ، )   4،  ص ( ، )   2)  { - هـ
  }،  ص (   6
 3،  ص ( ، )   2،  ص ( ، )   1)   { -و

،  ص (   5،  ص ( ، )   4،  ص (  ، ) 
،    4،  ك ( ، )    2،  ص ( ، )   6، ) 

 }  ،  ك  (  6ك ( ، ) 
،  ص (  ، )  3،  ص ( ، )   2)  {   -ز 
،  ص   6،  ص ( ، )   5،  ص ( ، )   4

،    4،  ك ( ، )    2،  ك  ( ، )   1( ،  ) 
  }،  ك  (  6ك ( ، ) 

ألٌقيــت  قطعـة  نقــود  ثـم  حجــر  نـرد   -3
 ــان  : ،  و  ك

 ظهـور  صورة  و  عـدد  زوجـي  ؟  -أ
   ظهــور  عــدد  أولــي  ؟ -ب
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ظهــور  كتـابـة  و  عــدد  فـردي  ؟ - جـ

التـاليـة   أي  مــن  أزواج  الحــوادث 
 أحـداث  منفصــلة  ؟ 

F) أ (  H   

]) ب  (  H    

]) جـ (   F      

( ، )  4( ، ) ص  ،   2) ص  ،   { - أ
  }(  6ص  ،  

(  ، )  3( ، ) ص ،   2) ص  ،  { - ب
( ، )  3( ، ) ك ،  2(  ، ) ك  ،  5ص  ، 

  } ( 5ك  ، 

( ، ) ك  ،  3( ، ) ك ،  1) ك ،  { -جـ 
5 ){  

ـل  ــثــــتي  تــٌــمـازواج الحـــــــوادث الـــــ

]ي  هــــأحــــداث مــنــفــصـــلـة  H          

  125(  صــــــ  4 – 5تمريـــــن  ) 
فـي  تجــربـة  رمـي  قطعـة  نقــود   ثــلاث   -1

مــرات  متتــاليــة  و مـلاحظــة  تتــابع  الصــور   

   Uو  الكتــابــات  ،  أكـتـب  فضـاء  العينـة 
ـداث  التاليــة  ثــم  عبــر  عــن  الاحـ

 :  بعنــاصــرهــا
 حـدث  الحصـول  علي  صورتيـن  فقـط   -أ 
حـدث  الحصـول  علـي  صورتيـــن  علي   -ب 

 الاقــــل 
 حـدث  الحصـول  علي  صورتيـن  علـي  -جـ  

 الاكــثــر 
) ص ، ص ، ص ( ، ) ص ، ص ، ك( ، {ع = 

) ص ، ك ، ص (  ، ) ك ، ص ، ص ( ، ) ك ، 
ك ، ك ( ، ) ك ، ك ، ص ( ، ) ك ، ص ، ك ( ، 

) ص ، ص ، ك( ، ) {  -أ     }) ص ، ك ، ك ( 
                            }ص ، ك ، ص (  ، ) ك ، ص ، ص ( 

) ص ، ص ، ص ( ، ) ص ، ص ، ك( ،  { -ب  
 }ك ، ص (  ، ) ك ، ص ، ص ( ) ص ، 

 
) ص ، ص ، ك( ، ) ص ، ك ، ص (  ، { -جـ  

) ك ، ص ، ص ( ، ) ك ، ك ، ص ( ، ) ك ، 
    }ص ، ك ( ، ) ص ، ك ، ك ( ، ) ك ، ك ، ك ( 

Fإذا كــــان   -2 H يــن  فـــي  فضــاء  حـدث

عــن  لتجـربــة  عشــوائيـة  فعبــر العينــة  
 :المجمـوعـات  بلغــة  التـاليــة  رمـزيـا الاحــداث

              h ؟  Hحــدث  عــدم  وقــوع    -أ

 ؟ Fأو وقـوع  Hحـدث عـدم وقـوع  -ب 

hF  

ـــد الحـدثيـن دون حــدث عـــدم وقــــوع  أح  -جـ 

الاخــــــر  ؟    h( F) ( F H) 
 

حــدث عـــدم وقــــوع  أحـــد الحـدثيـن او  -د 
  وقوعهما معـــا

    h F f h  

ثيـن  علـي  حــدث  وقــــوع  أحـــد الحـد  -هـ 
 الاقــــل  ؟ 

 
hF  
 فقـــط  ؟  Fحــدث   وقــوع    -و

H F    

؟ Hعـدم  وقـوع  أو  Fحــدث وقـوع  -ز

h F 

]نفـرض  أن   -3 F H  احــداث ، عبـر

 عـن ثم ظلل في شكل فن للاحــداث :

 ]و عـدم وقوع   fو  hوقــوع  -أ

 
  

 
 فقــط hوقـــوع -ب
 
 

 فقــط ]وقـــوعفقــط أو  hوقـــوع - جـ
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 الدصفىفــــــات
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 145ـ ـ(  صــــ 1 – 6تمريـــــــن  ) 
ـة  أكـتـب أبـعــاد  كـل مـن المصفـوفـات  التـاليـ -1

1 5 2

1 2 3 H

6 0 4

 
 


 
 
 

3ب عدهــا         3 

3 7 4 2
f

2 9 0 1

 
  

4ب عدهــا        2 

2
1

[
0
3

 
 

 
 
 

1ب عدهــا                   4 

0 0 0 0

0 0 0 0 ]

0 0 0 0

 
  
 
 
 

4ب عدهــا           3 

7 2 14 i
 
  

 
 
 
4ب عدهــا     1

 

 : إذا  كانت   -2

2 5
H

1 3

 
  

     

7 1

f4 0

3 2

 
 

 
  

 

fالمصفوفتين  جـد  بٌعد  كل مـن  -أ  H 

 ـرـــالعناصجـد  - ب

h h h22 21 12
f f f11 22 13 

2ـاوي ــيســـ hبٌعـد  المصفــوفـة -أ  2    

2 اوي ـــيســ  fـوفــة بٌعـد  المصفـــ 3  

 -ب 
 
1 h 2 h 3 h22 21 12   

1 f 4 f 2 f11 22 13   

أكتـب  مصفــوفــة  معـاملات  المتغيريــن   -3 

w s :   مـن   المعــادلتيـن

6 w2 s 3 w5 s2   

 المصفوفـــة  ـيهـــ امــلات ـوفـــــة  المعــمصفــ

5 2

2 1

 
  
 

148 - 141( صــ  2–6ن  ) تمريـــ
 

uمــن جــد قيمـة  كـل  w s انإذا كـ : 

1- 
3 4 3 s

0 1 w u 2

   
       

 

ن عناصرهما المصفوفتين متساويتين فإ بما أن
إن :ـــــف عليه رة متسـاوية وـالمتناظ

0 u 3 w 2 1 w 4 s       

2-

2
8 1 s

2 u 5
1 w

  
   
       

  

بما أن المصفوفتين متساويتين فإن عناصرهما 
إن :ــــــف  المتناظرة متسـاوية و عليه
2 2

3 s 9 s 8 1 s      

1 w 3 u 5 2 u     

3- 
w 2 u3 15 3 10 s3

1 0 4 1 0 4

   
   

   
 

بما أن المصفوفتين متساويتين فإن عناصرهما 

:إن ـــــــف المتناظرة متسـاوية و عليه 
5 s 15 s3  

4 u 10 2 u3 3 w    

4-
5 3 1 u2 w s

4 1 4 w s

    
      

 

عناصرهما بما أن المصفوفتين متساويتين فإن 

:إن ــــــف  المتناظرة متسـاوية و عليه
1 3 w s   

2 1 w s       

2بالجمــــــــع   s 4 s2  

ص  (  نحصل علي1ـة  )بالتعويض في المعــادلــ

3 u 5 1 u2 1 w    

  151 (  صـــ 3 – 6تمريـــــن  ) 
ـة  :   المنقــول  لكــل مــن  المصفـوفات التـاليجـــد 

1-
5 2

1 3

 
  
منقولهــا  

3 2

1 5

 
   
 

2-
7 1 2

5 0 3

 
  
هـا منقول 

3 2

0 1

5 7

 
 
 
 
   

3-

1 2 7

1 5 4

5 7 0

 
 


 
 
 

ا منقولهـ 
0 4 7

7 5 2

5 1 1

 
 


 
  

 

4-
i i

i i

 
 

 
منقولهـا  

i i

i i

 
 
 
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   151 ـــ 155 ( صـ 4 – 6) ـن تمريــ
 ــع  مــا  أمــكـــن  :  أجـم -1

-أ 
3 2 0 0 2 3

2 4 1 4 2 1

   
       

 

3 4 3

2 6 0

 
  

 

 -ب 

2 1
0 1 2

0 3 1 2 3

1 3 0
1 2

 
  
   
       

 

د  المصفوفتين ــلاختلاف  بٌعغير ممكن 
 

 -جـ 
0 0 0 [ f H

0 0 0 , i ]

   
   

   
 

[ f H

, i ]

 
 
 

 

-د 
f Hf H

] [] [

    
        

0 0

0 0

 
 
 


 

 أمكـن  :  أجـر  العمليـات  المبينــة  إن -2

-أ 
0 0 4 3

0 0 6 2

4 3

6 2

  
    
  

 
 
  


 

-ب 
4 3 2 2 1 4

1 2 2 0 3 3

    
   

   
   

6 2 6

1 1 1

  
  

 

-جـ 

2 1 2

3 44

   
       

 

 مكن لاختلاف  بٌعد  المصفوفتين غير م

-د  

0 0 1 [ f H

0 1 0 , i ]

1 0 0 ' p .

   
   
   
   
   

[ f 1 H

, 1 i ]

1 ' p .

 
  
 
  

 

 -هـ 
f2 H f2 H2

f H f f H H4

    
       

 

f4 H3

f2 f H4

 
  

 

إذا كـــان   : -3
1 2 4 2 3 1
4 3 2 3 1 4

f H
2 1 3 4 1 2
7 4 4 0 3 2

   
    

    
        

fالاتيــة  للمجمـوع  جــد  العناصـر  h
 

f h    
3 1 5 1 2 4 2 3 1
7 4 6 4 3 2 3 1 4
6 2 1 2 1 3 4 1 2
7 1 2 7 4 4 0 3 2

     
       

       
             

ـالـث  و العنصـر  الموجــود في  الصـف  الث - أ

 2ـر  العــمــود الثــانـي  هــــو  العنص
الـرابـع و  الموجــود في  الصـف العنصـر  -ب 

 2العــمـود الأول هــو العنصــر 
العنصـر  -جـ 

f h13 13
 1 -  اوييســـ 

إذا  علمــت  أن  : -4

1 3 3 2
2 2 f 2 1 H
2 4 5 0

    
      
        

3 2
2 1 [
4 0

  
 
 
 
 

  فـأحســــب  :

f) أ ( h2 

f3) ب (   h 

]) جـ  (  (f h)  

]) د (  (f h)  

])) هـ (  f) h    

 
f أ ( ) h2   

5 1 1 3 6 4
6 4 2 2 4 2
8 4 2 4 10 0

        
         
            

f3) ب ( h   

6 11 3 9 3 2
4 5 6 6 2 1
11 12 6 12 5 0

        
         
           
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]) جـ (  (f h)   

5 1 3 2 2 1
6 2 2 1 4 3
7 4 4 0 3 4

         
        
           

]) د (  (f h)    

7 7 3 2 4 5
2 2 2 1 0 1
11 4 4 0 7 4

          
      
     
     

])) هـ (  f) h   

5 1 2 1 3 2
6 2 4 1 2 1
7 4 2 4 5 0

         
         
           

 الاتيـة  :حـل المعــادلات المصفوفيـة   -5

 -أ 
0 1 1 0

s
1 0 0 1

   
       
1 0 0 1

s
0 1 1 0

   
       

  

1 1
s

1 1

 
  

 
  

 -ب
4 4 3 2

s
1 2 4 2

  
       

3 2 4 4
s

4 2 1 2

   
       

  

7 6
s

5 0

 
  

 
  

- جـ
4 4 3 2

s
1 2 4 1

  
       

4 4 3 2
s

1 2 4 1

   
       

  

1 2
s

3 3

  
   

  

2-د   1 1 s 1 3 2
   

    
   
   

 

2 1 1 1 3 2 s
   

    
   
   

 

1 2 1 s
 
   

 
 

  

 

 

 

 

 

 

 

مـــــــــــــع  خالـــــــــص  امنيـــــــــــــــاتي  لكــــــــــــم  

 حبالتوفيــــــــــــــــق  و  النجـــــــــــــــــــــــا


